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DISCORRIAMONE...... —

ARMONIE GEOMETRICHE

1. I. TEorEMA DI LULERO SUI PUNTI NOTEVOLI D'UN TRIANGOLO.

In un triangolo gualungue ortocentro, il baricentro e il circocentro sono in linea retta
e fa distanga dell ortocentro dal baricentro & doppia di quella del baricentro dal circocentro.

Nel triangolo ABC (fig. 1) siano: A Porto-
centro, ciot il punto d'incontro delle tre altezze,
e G il baricentro, cicé il punto d’incontro delle
tre mediane.

Si considerino le altezze 4R e C7,, relative,
rispettivamente, ai lati BC e A8 (le quali, natu-
ralmente, passeranno per /) e le mediane A4,
e CC, relative agli stessi lati (le quali passeranno
per G). Sul prolungamento di HG, dalla parte

di G, si prenda GO = —;— HG e si chiamino &

e D i punti medi, rispettivamente, di HG e AG:
sara, allora: HE = EG = GO.

Poiché, com’¢ noto, il baricentro divide ciascuna mediana in due parti delle
quali quella avente un estremo nel vertice & doppia dell’altra, si avrd anche: 4D =
DG = GA,. 1l quadrangolo OAED, per avere le diagonali che si dividono scam-
bievolmente per metd, ¢ un parallelogrammo; onde & 04, parallelo (ed eguale)
a DE. Ma DE, come congiungente i punti medi D, £ dei lati AG, NG del trian-
golo AGH, & parallelo ad 4H (ed eguale anche alla metd di esso); dunque sard
04, parallelo ad 4H. Ma poiché 4H ¢& perpendicolare a BC, sara anche 04, per-
pendicolare a BC. Insomma O4A, & perpendicolare a BC nel suo punto medio:
dunque 04, & P'asse del lato BC. Analogamente si dimostra che OC; & I'asse del
lato 4B. Per conseguenza, il punto O, intersezione degli assi dei lati BC e 4B,
¢ il circocentro del triangolo 4BC, ed il teorema & cosi dimostrato.

Da questo teorema discendono altre proprieta del triangolo. Infatti, se NV &
il punto medio di 4#, il quadrangolo O4, N4 ¢ un parallelogrammo e quindi
gli altri due lati opposti di esso, OA4 ed 4,2V, sono eguali. Ma OA ¢& il raggio del
cerchio circoscritto al triangolo, dunque si ha:

a) In un triangolo qualsiasi lo congiungente il punto medio di un lato col punto
medio del segmento della corrispondente altezza, compreso fra il vertice e ortocentro,
¢ eguale al raggio del cerchio circoscritto ol triangolo.

Si osservi ora che, detto A7 il punto medio di CH, & A4,C, parallelo ad AC ed
eguale alla metd di esso; analogamente, MV & parallelo ad AC ed eguale alla meta
di esso. Dunque 4,C, & parallelo ed eguale ad MN. Allora, il quadrangolo 4, MNC;
¢ un parallelogrammo; anzi un retrangolo perche, per la propr. a, & 4N = C M.
Percio si ha:

b) In un triangolo qualungue i punti med: di due lati ¢ i punto medio del
segmento di una delle corrispondenti altezre, compreso tra il vertice e [ortocentro
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sono [ wertici di un triangolo rettangolo di ipotenusa eguale al raggio del cerchio
eircoscritto.

Di siffatti triangoli, evidentemente, ve ne sono sei, perché i segmenti con-
giungenti i punti medi dei lati, del triangolo, sono tre e gli estremi di ciascuno di
éssi possono’ congiungersi sia col punto medio del segmento dell’aliezza relativa
ad uno dei lati, e compreso tra il vertice e I’ortocentro, che coll’analogo punto
dell’altezza relativa all’altro lato; e tali triangoli hanno, per la propr. a, le ipote-

3 3 P
nuse eguali, ciascuna, al raggio del cerchio circoscritto al triangolo.

9. LA CIRCONFERENZA DI FEUERBACH.

Siamo ora in grado di dimostrare la bellissima proprieta espressa dal teorema
seguente: L

In un triangolo qualungue i punti medi det lati, i piedr delle altegze e ¢ punti med:.
dei segmenti di esse, comprest tra t vertici e {'ortocentro, appartengono ad una stessa
circonferenya (detta di npve punti o di FEUERBACH).

Infatti, si considerino (fig. 2) i triangoli 4,C\V e A,C, M, relativi alla coppia
di punti medi 4, C;. Poiché¢ il quadrangolo
A, C,NM, come dianzi si ¢ dimostrato, ¢ un ret-
tangolo, il punto d’inconfro I delle diagonali
A Ne C M & equidistante dai punti 4, C), NV, M.

Se ora si considerano i triangoli 4 5%,
A, B\ P, relativi alla coppia di punti medi 4,, B,,
dovendo P'ipotenusa B, del primo dividere per
metd I'ipotenusa 4V dell’altro, essa ipotenusa
B, P dovrd passare per £, essendo unico il punto
medio d’un segmento. La terza coppia di trian-
goli rettangoli B,C\M, B\C\P, e cioté quella
relativa ai punti medi B, e C;, ha gia le ipote-
nuse che si dividono per metd. Dunque i sei punti 4,, B, C,, M, N, P sono
equidistanti da £, '

Considerando poi i triangoli rettangoli NRA,, PSB;, MTC, e tenendo pre-
sente che il punto medio dell’ipotenusa & equidistante dai tre vertici, risulta che
anche i punti &, S, 7 hanno da F distanza eguale a quella che i precedenti punti
hanno da F. Dunque i nove punti predetti appartengono zalla circonferenza di
centro #_e la proprieta & cosi dimostrata.

'Da quanto precede risulta che:

P ) 11 diametro del cerchio dei nove punti & eguale al raggio del cerchio circo-
scritto al triangolo.

Notiamo, infine, T'elegante proprieti:
b) £ centro del cerchio di Feuerbach é il punto medio del segmento che congiunge
Lortacentro col circocentro.
. Infatti, essendo O4, parallelo ed eguale ad NH, il quadrangolo O4 HN &
un parallelogrammo e per conseguenza le sue diagonali 4N ed HO si dividono
scambievolmente per metd e percio & HF = FO.

3. La retia alla quale appartengono I'ortocentro, il baricentro, il circocentro ed
il centro del cerchio dei nove punti & detta rerta di EuLuro.

SALVATORE NICOTRA
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